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1 Exercicios :

Exercicio 1.1. Verifique se existem os limites:

(a) lim(ac,y)%((),o) rQﬁij
Solucao:

Tomando as curvas y1(t) = (t,t) e ya(t) = (t, —t) obtemos:
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Solucao:

Tomando as curvas v1(t) = (0,t) e v2(t) = (t,0) obtemos:
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Portanto, nao existe o limite lim, ,y_,(0,0) preawyg
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Solucao:

Tomando a curva vi(t) = (t,0) obtemos:
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Calculando esse limite com t tentendo a 0, a direita, temos que
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Por outro lado, calculando o limite com t tentendo a 0, d esquerda, temos que
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Portanto, nao existe o limite lim —=X_— pois nem sequer existe o limite
: (@y)—=(00) Tops P q
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Observacao 1.1. As curvas tomadas para comprovar que mao existe o limite dessas
funcoes nao precisam ser necessariamente essas apresentadas aqui, podemos tomar qual-
quer curva que satisfaca as hipoteses do teorema, isto €, elas devem ser continuas no ponto
que esta sendo analisado.

Exercicio 1.2. Calcule o limite abaixo:

sen(x? + y?)
im ———
(zy)—(0,0) T+ Y

Solucao:

Utilizando coordenadas polares obtemos a sequinte substituicao: (para aqueles que nao
lembram, ou até mesmo que nunca viram, e queiram saber mais sobre o assunto consultem
o livro “Calculo A - Flemming e Goncalves” e passem em minha sala para sanar eventuais
duvidas)

y = rsen(6)

{:z: = rcos(6)

Desse modo, obtemos x2 + 3> = r2cos®(0) + r2sen?(0) = r?(cos?(0) + sen?(0)) = r2.
Quando fazemos o limite de (x,y) tendendo a (0,0) estamos calculando © — 0 e
y — 0, como as fungdes cosseno e seno ndao se anulam ao mesmo tempo, entio calcular
esse limite € equivalente a calcular o limite abaixo:
2
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Desse modo,
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Utilizando a regra L’Hopital obtemos:

sen(r?) 2rcos(r?)

lim = lim = lim cos(r?) =1
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Exercicio 1.3. Seja f(x,y) = x%ﬁ/;, considere as curvas y(t) = (at,bt) e §(t) = (t2,¢).
Mostre que
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concluindo assim que nao existe esse limite lim; ) (0,0 f(z,y).
Solucgao:
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Por outro lado,
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Portanto, nao existe o limite lim, y (0,0 f(z,y).



