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1 Exercicios - 12/03/2016

Exercicio 1.1. Sejam F: R — R3 ¢ G : R — R? tais que

mpre=e o pan=>
onde,
F(t) = (F1(t), F: ()7 F3(1))
G(t) = (G1(t), Ga(t), Gs(1))
a= (al,ag,ag)
b= (b1, ba,b3).
Mostre que
t% Ft)ANG(t)=aANd
Solucao:
Como
i k
F)ANG@R) = | Fi(t) F(t) Fs(t)
Gi(t) Ga(t) Gs(t)

entao

lim F({)AG(t) = lim (F5(t)G3(t)—F3(t)Ga(t), F5(1)G1(t)—Fi (1) Gs(t), F1 (1) Ga(t)—Fa(t) Gi(1))

t—to t—to

= (lim F(t)Gs(t) — F3(t)Ga(1), tli_{g) F5(t)G1(t) — F1(1)Gs(1), tligt Fi(t)Ga(t) — Fa(t)Ga(t))

t—to

= (a2bz — agba, azby — a1bz, a1by — azby)

por outro lado,

i j ok
a;y a2 das

b1 by b3

aNb=

= (a2bz — agby, azby — a1bz, a1by — azby)

logo seque a igualdade.



Exercicio 1.2. Calcule os seguintes limites:

1.t F(t) onde F(t) = (Y512, 851

Solugao:

t—1 2 -1
lim F(t) = | lim vi ,lim ¢2, lim
t—1 t—»1 t—1 "t—1 t—1 t—1

primeira coordenada

Vi—1 . (WVE=1D)(/t+1) t—1 1 1

lim = lim = lim
t=1 t—1 t=l (t—1)(VE+1)  tol

(Ot RVie1 2

sequnda coordenada

lim¢? =1
t—1
terceira coordenada
2 -1 t+1)(t—1
lim zlimwzlimthl:Z
t—1 t—1 t—1 t—1 t—1

Portanto

) 1

2. limy_,o F(t) onde F(t) = <t2_4t+4, Cos(%)a%)

t2—4 t—2

Solucao:

lim F(t) =

t—2

lim ,lim

2 — At +4 z
4 1 56 o
52 2 —4 Tt52 t—2 t52

primeira coordenada

2 —4t+4 t — 2)2 t—2
limi—i_ =1 ( ) i

t—2 12— 4 _tg%(t+2)(t—2) :tg%t—i-Q:O

sequnda coordenada

Na sequnda coordenada temos uma indeterminagao do tipo %, desse modo utilizando
a regra de L’Hopital temos:



cos(

+I3

) .7 ™
= lim —sen(—) =
t—2 ¢ —2 t—2 t

NE

terceira coordenada
lim2t =4
t—2
Portanto

iy 0= (05,9

Exercicio 1.3. Determine o conjunto de pontos onde a func¢do F(t) = (v/t — 1,v/t + 1,¢t)
€ continua.

Solucao:

Para que a fungao F(t) seja continua entao cada fungdo componente deve ser continua,
desse modo temos que \/t — 1 € continua em todo intervalo [1,+00), enquanto que \/t + 1
é continua no intervalo [—1,+00) e €' é continua em todo o conjunto R. Logo, F(t)
serd continua na intersec¢do dos trés intervalos, isto €, o conjunto de pontos onde F(t) é
continua € dado por:

{r eR/x>1}



