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1 Exercicios:

Exercicio 1.1. Sabendo que o grifico da func¢io f(x) = 25%11 é dado pela Figura (1):

Figura 1: Grafico da funcao f(z) = 2””—“‘11

Tr—

Determine:

(a) Timg_,1+ f()
(b) limg_,,- f(x)
(c) Existe o limite limy,_1 f(x) ?

Solucao:

(a) Analisando graficamente, vemos que para pontos préximos de 1, a direita, a fungdo
f(x) assume valores cada vez maiores, em outras palavras:

lim f(x) =00

r—1t



(b) Por outro lado, para valores prozimos de 1, a esquerda, a func¢ao f(x) assume valores
cada vez menores, em outras palavras:

111{17 f(z) = —o0

(¢) Para que exista o limite lim,_, f(x), deve-se ter que os limites laterais devem existir
e que ainda sejam iguais. Como nem sequer existem os limites laterais dessa funcao,
entdo nao existe o limite lim,_,; f(x).

Exercicio 1.2. Calcule os limites:

(a) lim,_, 22=2

T 2
(b) lim,_,_; &

(c¢) lim,_,z cos(2z)
Solucao:

(a)

lim 20 = 2 = lim 72(3;_1)
z—1 z—1 z—=1 x—1

Simplificando o numerador e o denominador por x — 1 temos:

=lim2=2

r—1

(b)
(z+1)% i (x4 1)(z+1)

1m
z——-1 x+1 z——1 r+1

Simplificando o numerador e o denominador por x + 1 temos:

= lim 2+1=0

r——1

(¢) Como f(x) € uma funcgao continua entao temos que:

xhj% cos(2x) = cos (2 (Z)) = cos (g) =0

Exercicio 1.3. Calcule o limite

i T@+ 1) = (@)

h—0 h

para as sequintes funcoes



(a) f(z) =2

(b) flz)=x+2

(c) f(z)=1
Solugdo:

(a) Para a funcio f(x) = 2% obtemos:

_ 2 .2
lim flx+h)— f(x) — lim (x+h) x
h—0 h h—0
224+ 2xh+ k2% — 22 ~ 2zh + h?
= lim =lim ——
h—0 h h—0 h
TG0 L) ST
h—0 h h—0

(b) Para a funcao f(x) = x + 2 obtemos:

limf(:p+h)—f(x) r+h+2—(x+2)

B0 h = j h
. x+h+2—x2-2 . h
= lim = lim —
h—0 h h—0 h

=liml=1
h—0
(¢) Para a funcao f(x) =1 obtemos:

. f(x—i—h)—f(x):hml—l

h—0 h h—0 h

=lim-=1im0 =
h—0 h—0

Observagao 1.1. O limite limy,_. w é chamado de derivada da fungao f(x) que

muitas vezes € denotada por f'(z), 51; (z) ou f. Nesse curso, usaremos a notacio %(w).

Na proxima aula, abordaremos esse tema que possui uma enorme quantia de aplicagoes.



